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专题 1 一元二次不等式的解法

秒杀秘籍：第一讲 一元二次不等式与二次函数关系

2 0ax bx c   意味着 cbxaxy  2 中 0y 部分， 02  cbxax 意味着 cbxaxy  2 中 0y 部分 ，

))(( 21
2 xxxxacbxax  ，求出两个根 1x ， 2x ；根据图像可知：开口向上时，大于取两边，小于取中

间，反之亦然．

【例 1】解关于 x的不等式 0322  xx ．

【解析】由题不等式可变形为 0)3)(1(  xx ，因为 0a ，不等式的解集为 }13|{  xx ．

【例 2】解关于 x的不等式 1
1
12





x
x

．

【解析】不等式可变形为 0
1

112





x
xx

，即 0
1
2




x
x

，故 1|{ xx 或 }2x ．

【例 3】已知关于 x的不等式 0232  xax 的解集为 1|{ xx 或 }bx  ．

（1）求 a， b；

（2）解关于 x的不等式 )(0)(2 Rcbcxbacax  ．

【解析】（1） 0))(1(232  bxxaxax ，解得： 1a ， 2b

（2） 0))(2(2)2(( 22  cxxcxcxbcxbacax ）

当 2c ，不等式解集为 }2|{ cxx  ；

当 2c ，不等式解集为；

当 2c ，不等式解集为 }2c|{  xx ．

秒杀秘籍：第二讲 一元二次不等式与韦达定理

模型一：已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，解关于 x的不等式 02  abxcx ．

由 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，得: 01)1( 2  c
x

b
x

a 的解集为 )1,1(
mn

，即关于 x的不等式

02  abxcx 的解集为 )1,1(
mn

．

已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，解关于 x的不等式 02  abxcx ．

由 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，得: 01)1( 2  c
x

b
x

a 的解集为 ),1[]1,( 
mn

 即关于 x的不等式

02  abxcx 的解集为 ),1[]1,( 
mn

 ．

模型二：已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，解关于 x的不等式 02  abxcx ．

由 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，得: 01)1( 2  c
x

b
x

a 的解集为 )1,1(
nm

 即关于 x的不等式

02  abxcx 的解集为 )1,1(
nm

 ．

已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，解关于 x的不等式 02  abxcx ．
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由 02  cbxax 的解集为 ),( nm ，得: 01)1( 2  c
x

b
x

a 的解集为 ),1[]1,( 
nm

 即关于 x的不等式

02  abxcx 的解集为 ),1[]1,( 
nm

 ， 以此类推．

【例 4】不等式 02  cbxax 的解集为 }42|{  xx ，则不等式 02  abxcx 的解集为（ ）

A．
4
1|{ xx 或 }

2
1

x B． }
4
1|{ xx C． }

2
1|{ xx D． }

4
1

2
1|{  xx

【解析】 02  cbxax 的解集为 )4,2( ，得： 01)1( 2  c
x

b
x

a 得解集为 ),
2
1()

4
1,(   ，

即关于 x的不等式 02  abxcx 的解集为 ),
2
1()

4
1,(   ．

秒杀秘籍：第三讲 一元二次不等式与判别式

已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 R，则一定满足






0
0a
．

已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为，则一定满足






0
0a

．

已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 R，则一定满足






0
0a
．

已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为，则一定满足






0
0a
．

达标训练 1
一、选择题

1．函数 )32(log)( 2
2  xxxf 的定义域是（ ）

A． ]1,3[ B． )1,3( C． ),1[]3,(   D． ),1()3,(  

2．集合 }02|{ 2  xxxA ， )}1lg(|{ xyxB  ，则 BA 等于（ ）

A． }10|{  xx B． }10|{  xx C． }20|{  xx D． }20|{  xx

3．设集合 }30|{  xxM ， }043|{ 2  xxxN ，则集合 NM  等于（ ）

A． }10|{  xx B． }10|{  xx C． }30|{  xx D． }30|{  xx

4．设关于 x的不等式 )(0)1)(1( Raxax  的解集为 }11|{  xx ，则 a的值是（ ）

A． 2 B． 1 C． 0 D．1

5．若不等式 0322  xx 的解集是（ ）

A． }31|{  xx B． 3|{ xx 或 }1x C． }1|{ xx D． }3|{ xx

6．不等式的 0)3-2)(2(  xx 解集是（ ）

A． ),2()
2
3,(   B． R C． )2,

2
3( D．

7．不等式 0432  xx 的解集为（ ）

A． }41|{  xx B． 1{ xx 或 }4x C． 4{ xx 或 }1x D． }14|{  xx

8．不等式 02 2  nmxx 的解集是 2|{ xx 或 }3x ，则m， n的值分别是（ ）

A． 2，12 B． 2， 2 C． 2， 12 D． 2 ， 12
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9．若不等式 012  bxax 的解集为 }21|{  xx ，则  ba （ ）

A． 6 B． 4 C． 2 D． 0

10．不等式 032 2  xx 的解集为（ ）

A． 3{ xx 或 }1x B． }13|{  xx C． 1{ xx 或 }3x D． }31|{  xx

11．已知不等式 02  cxx 的解为 )1,2( ，则 c的值为（ ）

A． 2 B．1 C． 2 D． 4
12．关于 x的不等式 0 bax 的解集是 )1,( ，则关于 x的不等式 0)3-)((  xbax 的解集是（ ）

A． ),3()1,(   B． )3,1( C． )3,1( D． ),3()1,(  

二、解答题

13．已知关于 x的不等式 012  bxax 的解集为 )
3
1,1( ，求不等式 92  axbx 的解集．

14．已知 63)( 2  xaxxf ，不等式 4)( xf 的解集为 1{ xx 或 }bx  ．

（1）求出 a，b；

（2）解不等式 x
x
xf


）(

．

15．已知函数 axxxf  5)( 2 ．

（1）当 4a 时，求不等式 2)( xf 的解集；

（2）对任意 Rx ，若 2)( xf 恒成立，求实数 a的取值范围．
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达标训练 2
一、选择题

16．二次函数 )0()( 2  acbxaxxf 的零点为 2和3，那么不等式 02  cbxax 的解集为（ ）

A． }32|{  xx B． }23|{  xx C． }
2
1

3
1|{  xx D． }

3
1

2
1|{  xx

17．关于 x的不等式 02  cbxx 的解集为 )2,1( ，则方程 022  cbxx 的两根之积为（ ）

A． 4 B． 2 C． 2 D． 4

18．若 052  bxax 解集为 23  xx ，则 052  axbx 解集为（ ）

A．
3
1|{ xx 或 }

2
1

x B． 23  xx C． }
2
1

3
1|{  xx D． 3|{ xx 或 }2x

19．不等式 022  bxax 的解集是 )
3
1,

2
1( ，则 ba  的值（ ）

A．10 B． 14 C．14 D． 10

20．设一元二次不等式 012  bxax 的解集为 21  xx ，则 ab的值为（ ）

A． B．
4
1

 C． 4 D．
2
1



21．不等式 02  qpxx 的解集是 }32|{  xx ，则不等式 012  pxqx 的解集是（ ）

A． ),
3
1()

2
1,(   B． )

3
1,

2
1(  C． ),

2
1()

3
1,(   D． ），（

2
1

3
1

22．设 abaxbaxxf  )8()( 2 ，若不等式 0)( xf 的解集是 ),2()3,(   ，则  ba （ ）

A． 8 B． 2 C．8 D． 2

23．已知一元二次函数 cbxxxf  2)( ，且不等式 02  cbxx 的解集为 1|{ xx 或 }
2
1

x ，

则 0)10( xf 的解集为（ ）

A． 1|{ xx 或 }2lgx B． }2lg1|{  xx C． }2lg|{ xx D． }2lg|{ xx

24．若 02  cbxax 的解集为 2|{ xx 或 }4x ，则对于函数 cbxaxxf  2)( 应有（ ）

A． )1()2()5(  fff B． )2()1()5( fff  C． )5()2()1( fff  D． )5()1()2( fff 

25．已知不等式 022  cxax 的解集为  3,1 ，则对于函数 caxxxf  2)( 2 下列判断正确的是（ ）

A． )()()1( cfafaf  B． )()1()( cfafaf 

C． )()()1( afcfaf  D． )1()()( afafcf 

26．已知不等式 02  cbxax 的解集为 )2,1( ，则不等式 02  abxcx 的解集为（ ）

A． ]2,1[ B． ]1,2[ C． ),
2
1()1,(   D． ]

2
1,1[

27．已知不等式 012  bxax 的解集是 )2,3(  ，则不等式 02  abxx 的解集是（ ）

A． )1,
6
1( B． ),1()

6
1,(   C． )

2
1,

3
1( D． ),

2
1()

3
1,(  

二、填空题

28．关于 x的不等式 )0(082 22  aaaxx 的解集为 ),( 21 xx ，且 1512  xx ， a ．

29．若不等式 02  cbxax 的解集是 )2,1( ，则有以下结论：① 0a ，② 0b 且 0c ，③ 0 cba ，

④ 0 cba ，⑤不等式 02  cbxax 的解集是 )1,2( ．其中正确结论的序号是 ．
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达标训练 3
一、选择题

30．“已知关于 x的不等式 02  cbxax 的解集为 )2,1( ，解关于 x的不等式 02  abxcx ．”给出如下的

一种解法：

解：由 02  cbxax 的解集为 )2,1( ，得， 01)1( 2  c
x

b
x

a 的解集为 )1,
2
1(

即关于 x的不等式 02  abxcx 的解集为 )1,
2
1( ．

参考上述解法：若关于 x的不等式 0




 cx

bx
ax

b
的解集为 )1,

2
1()

3
1,1(  ，则关于 x的不等式

0




 cx

bx
ax

b
的解集为（ ）

A． )1,1( B． )1,
3
1()

2
1,1(  C． )1,

3
1()

2
1,(  D． ),

3
1()

2
1,(  

31．若不等式 0222  kxkx 的解集为空集，则实数 k的取值范围是（ ）

A． 20  k B． 20  k C． 20  k D． 2k

32．若不等式 02)1()1( 2  xmxm 的解集是 R，则m的范围是（ ）

A． )9,1[ B． ),2[  C． ]1,（ D． ]9,2[

33．  04)2(2)2( 2  xaxaxA ，若 RA  （ R为实数集），则实数 a的取值范围为（ ）

A． )2,2( B． ),2(  C． ]2,2( D．

34．.若关于 x的一元二次不等式 02  cbxax 的解集是空集，则（ ）

A．






0
0a

B．






0
0a

C．






0
0a

D．






0
0a

35．二次不等式 02  cbxax 的解集是 R的条件是（ ）

A．






0
0a

B．






0
0a

C．






0
0a

D．






0
0a

36．不等式 aaxxx  242 对一切实数 x都成立，则实数 a的取值范围是（ ）

A． )4,1( B． )1,4(  C． ),1()4,(   D． ),4()1,(  

37．若不等式 12  aaxx 有解，则 a的取值范围为（ ）

A． 2a B． 2a C． 2a D． Ra

38．若关于 x的不等式 0122  axax 无解，则实数 a的取值集合为（ ）

A． )1,0( B． ]1,0( C． )1,0[ D． ]1,0[

39．若不等式 064)1( 2  xxa 的解集是 13  xx ，且 032  bxax 的解集为 R，则 b的取值范围

是（ ）

A． ),6()6,(   B． ]6,6[ C． )6,6( D． ),6[]6,(  

40．若不等式 1224 22  xxmxmx 对任意实数 x均成立，则实数m的取值范围是（ ）

A． )2,2( B． ]2,10( C． ),2[)2,(   D． )2,( 

41．不等式 04)2(2)2( 2  xaxa 对于一切实数 x都成立，则（ ）

A． }22{  aa B． }22{  aa C． }2{ aa D． 2|{ aa 或 }2a
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二、填空题

42．已知函数
34

1)(
2 


mxmx

xf 的定义域为 R，则实数m的取值范围是 ．

43．若不等式 10 2  axx 1 的解集是单元素集，则实数 a的值为 ．

三、解答题

44．若关于 x的不等式 0472  xax 的解集是 }4
2
1|{  xx ．

（1）求关于 x的不等式 )0(03)(2  maxamxma 的解集；

（2）若关于 x的不等式 03)(2  axamxma 恒成立，求实数m的取值范围．


